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Aufgabe 33: Bestimme die Lösungsmenge des folgenden Gleichungssy-

stems über R:
x + y + z − u = 4

x − y + z + u = 8

3x + y + 3z − u = 6

Aufgabe 34: Für welche a, b ∈ R besitzt das Gleichungssystem

ax + z = ab

−2x + by + az = −b

by + (a + 1)z = b

außer (b, 1, 0) noch weitere Lösungen. Bestimme diese.

Aufgabe 35: Es sei K ein Körper, V und W seien K-Vektorräume, F =

(vi | i ∈ I) sei eine Familie von Vektoren in V und f, g : V → W seien

K-lineare Abbildungen. Zeige:

a. f
(
〈F〉

)
=

〈
f(vi) | i ∈ I

〉
.

b. Ist F eine Basis von V und ist f injektiv, so ist
(
f(vi) | i ∈ I

)
eine Basis

von Im(f).

Aufgabe 36: Es sei V = K∞ = {(a0, a1, a2, . . .) | ai ∈ K ∀ i ∈ N} der K-

Vektorraum aller Folgen über K mit komponentenweiser Addition und

Skalarmultiplikation. Ferner sei ei ∈ V die Folge, die an i-ter Stelle eine

Eins und sonst nur Nullen enthält. Ist dann (ei | i ∈ N) eine Basis von V?

Beweise Deine Aussage!


