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Alle Ringe sind kommutativ mit Eins.

Aufgabe 1. Untersuchen Sie, ob der Potenzreihenring RJtK über einem Integritätsring R eben-
falls wieder ein Integritätsring ist.

Aufgabe 2. Man zeige:

(a) Eine natürliche Zahl ist genau dann durch 3 teilbar, wenn ihre Quersumme (also die Summe
aller ihrer Ziffern) durch 3 teilbar ist.

(b) Für a, b ∈ Z gilt 17|a+ 3b genau dann, wenn 17|b+ 6a.

Aufgabe 3. Gegeben sei der Ring R = Z[i
√
5] = {a + bi

√
5 | a, b ∈ Z} ⊂ C. Wir definieren

w = 1 + i
√
5.

(a) Bestimmen Sie alle Teiler von 2, w, 2w und 6 in R.

(b) Zeigen Sie, dass die Elemente 2w und 6 in R keinen größten gemeinsamen Teiler haben.
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